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Exercice 1

1- L'ensemble des réels a qui veérifient |gd « 8 est]-7 ; 3[. Il suffit de faire un
schéma pour s’en assurer.

2- Si b estunréel minoré par 10, alors iIRSSITIF et son inverse est alors
majoré par 0,1. En effet de b > 10, on déduit per propriété que vous connaissez

2x(x-1) _ 2x(x=1(x=vx) — 2x(x=1)(x=/x)
x+x (xR %) X2 X

4-  Trouver tous les entiers naturels n tels (iue % Ces deux réels étant

=2(x-/x)

3-  xestun réel strictement supérieur

POSITIFS, on peut écrire O%< g et ensuite en multipliant par 5 (qui est positid)

<n< %5 < 4. Les seules valeurs possibles pour n sont tipRet 3

5-  xestun réddtrictement négatif Calculons d2 = (x %)2 = X2+ 2<x><% + % =

X2+ 2 +$ = 7+ 2=9. Comme X est strictement négaténilest de méme pour d = x
+ % et comme le carré vaut 9, le nombre d vaut -3 !

6- y estunréelde I’intervallt—% ; % ]. On adonc I’encadremeli% <y< %. Onen
déduit en multipliant par -2 (NEGATIF !!)’3—1 <-2y <%1. Puis en ajoutant 1 :

g <1-2y <§. Le réel A est donc dans I’intervall% 1 2[, A est donc compris entre 0
et 1, et par suite, nous savons qu’il est supéaesan carré A2

7-  «Une valeur approchée du réel R est 3'afi@s » s’écrit : « 2,9 <R < 3,1 ».

« Une valeur approchée du réel S est 3202 prés » s'écrit : « 4,8 < S < 5,2 ». Pour
encadrer R/S nous devons d’abord encadrer 1/S. @o#nest positif, il N’y a pas de
difficulté : 1/5,2 < 1/S < 1/4,8. Nous avons maimdnt deux inégalités de méme sens
entre réels POSITIFS dont nous pouvons faire ldygtanembre a membre : 2,9/5,2 <
R/S < 3,1/4,8. Pour répondre a la demande nousndevagrandir le cadre » et écrire
par exemple : 0,55 < 2,9/5,2 < R/S < 3,1/4,8 < O(®b peut alors conclure :

R/S1]0,55 ; 0,65[ NB : le sens des crochets n’a aucune importance

Exercice2 1- Sionenléve 1 au carré d'un entier n nwnt supérieur a 2, on
obtient le réel
si 'un des deux facteurs vaut 1 (et si 'autregrsimier !!). Or Aucun des deux
facteurs ne peut valoir 1. En effet, comme n >2aor+1>3 et n-1>1. L'affirmation est
donc vraie.

2- Laffirmation [a-b|=|a|+ |b| est-elt@aie pour tout réel positif a et tout réel
négatif b ? Comme a est positif, on a : |a| E@mme b est négatif, ona: |b|=-b.
Le deuxieme membre vaut donc a-b .

Exercice 3

nZ -1 qui se factorise en ((mt})). Cet entier ne peut étre premier que

De plus -b est positif et a-b est donc la sommedai positifs, donc positif lui méme.
Le premier membre s’écrit donc : a-b. On a biegdlé&é proposée.

a est un réel strictement compris entre1 et
1- La différencef_'—:-(l + 2a) s'écrit :

— — — - 2 2
2 _ (1+2a) _l+a (14;2a)(1 a) _ 1+a (1_+a 2a?) _ Zfa
1-a 1-a 1-a 1-a

2-  On peut maintenant comparer les ré{%% et 1 + 2a car le signe de leur

différence est évident : 2a2 est positif car clegstarré. 1-a est positif car il est dit que
a<l. Le quotien% est donc positif.

On a donc pour x compris entre 0 etg > (1 + 2a)

3-  Les deux réels : A 290000000 B — 1 000 000 006 correspondent au cas

0,99999999"

précédent avec x =3810°. Cette valeur est bien entre 0 et 1. On a doncBA €e
résultat n’était pas prévisible a la machine caisdas deux cas elle donne
1 000 000 006. (Ce qui pourrait laisser croire 4ueB !!)

Exercice 4 Choix A :

L’aire A demandée se calcule par : A = aftdfaz = (1 -1/4)a2

Le c6té a vaut2 cm a1l mm prés s'écrit : 1é9<2,1 Comme tous ces nombres so
positifs, on peut passer aux carrés : 1,92 < gi% Reste a encadreri/4, c’'est a dire
ici : 1 + (4v4). De 3,1< 1< 3,2, on déduit 3,1/4 w4 < 3,2/4 (multiplication par un
positif : 1/4), puis -3,2/4 <¥4 < -3,1/4 (passage aux opposés), puis en ajolitadi2

< 1-174 <0,9/4. A ce niveau, il ne reste plus qu'addé produit membre a membre :
1,9%0,2 < A < 2,1%0,9/4 c’est a dire 0,722 < A < 0,9225. On agrateddadre pour
répondre a la demande de I'énoncé : 0,72 < A < @@ a dire : Une valeur
approchée de A est 0,825 a 0,105 preés.

Exercice 4 ChoixB:

1- La calculatrice donne pour’3 7,1789798& 10%%. D’oul 'encadrement : 7,%
1072 < 3°< 7,2x 10” ou bien pour respecter I'énoncé x710% < 3°< 72x 1072 (on
adonca=71)

2-  Déduisons de cet encadrement un encadremeBi%f8 (Pour cela on imagine le
produit membre & membre de 50 inégalités identiqueadle du 1- entre réels positifs.
Il vient : (71x 1072 )% (39 < (72x 10?9 c’est & dire 7Px 10°*°%< (3?90 < 7% x
10?2 a machine donne %= 3,65x 10°% et 72°= 7,35« 10°? . On en déduit donc
(toujours en prenant soin d’agrandir le cadre 8):10°%x 10°7°% (3°%*° < 8x10% x
107> c’est a dire : & 10"%%< (339 < 8x 10",

3-  On en déduit donc que ce nombr&)f8 s'écrit avec 1 193 chiffres !!



